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อาจารย์สุวทิย์  บุตรวาปี 

อาจารย์ประจําสาขาวชิาพืน้ฐานทัว่ไป 



1. นิยามของเมทริกซ์ 

นิยามที ่1 เมทริกซ์คือ กลุ่มของจํานวนจริง หรือ  

จํานวนเชิงซ้อน มาจัดเรียงเป็นรูปส่ีเหลีย่มผืนผ้าเป็น 

แถวตามแนวนอน (Horizontal) และ แนวตั้ง (Vertical) 

ซ่ึงมแีถวตามแนวนอนเรียกว่า แถว (Row) และตาม 

แนวตั้งเรียกว่า หลัก (Column) 



โดยทัว่ไปนิยมใช้ในรูปต่อไปนีแ้ทน 
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ใช้สัญลกัษณ์ เป็น                             หรือ ij m n
A a

×
 =   nmA ×



    เมทริกซ์ทีม่ ี1 แถวและ n หลกั เรียก เมทริกซ์ 

แถว เช่น 

 

    เมทริกซ์ทีม่ ีm แถวและ 1 สดมภ์ เรียก เมทริกซ์ 

หลัก เช่น 
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      เมทริกซ์จัตุรัส (Square Matrix) คือ เมทริกซ์ทีม่ ี

จํานวนแถวเท่ากบัจํานวนหลกั (m=n) หรือเรียกว่า 

เมทริกซ์อนัดบั  n  มรูีปทัว่ไปคือ 























=

nnnn

n

n

aaa

aaa
aaa

A











21

22221

11211

สมาชิกทีอ่ยู่ในตาํแหน่ง i=j เรียก เส้นเส้นทแยงมุมหลัก  



 เมทริกซ์ศูนย์ (Zero Matrix หรือ Null Matrix) 

คือ เมทริกซ์ทีม่สีมาชิกทุกตวัเป็นศูนย์หมด เช่น 

O =            หรือ 
0     0     0 

0     0     0  

0     0     0 

0     0     0 

0     0     0  



 เมทริกซ์ทแยงมุม(Diagonal Matrix)  คือเมทริกซ์ 

จัตุรัสทีม่สีมาชิกทุกตวัทีไ่ม่ได้อยู่บนเส้นทแยงมุมหลกั 

มค่ีาเป็นศูนย์ทั้งหมด เช่น 

2     0     0 

0     3     0 

0     0     4 

4     0     0     0 

0     3     0     0 

0     0     2     0 

0     0     0     1 

หรือ 



 เมทริกซ์เชิงสเกล่าร์(Scalar Matrix) คือเมทริกซ์ 

ทแยงมุมทีม่สีมาชิกทุกตวับนเส้นทแยงมุมหลกัมค่ีาเท่ากนั 

ทั้งหมด  เช่น 

4     0     0 

0     4     0 

0     0     4 

5     0     0     0 

0     5     0     0 

0     0     5     0 

0     0     0     5 

หรือ 



 เมทริกซ์เอกลักษณ์ (Identity Matrix หรือ  

Unit Matrix) คือ เมทริกซ์ทแยงมุมทีม่สีมาชิกทุกตวับน 

เส้นทแยงมุมหลกัมค่ีาเท่ากบั 1 ทั้งหมด ใช้สัญลกัษณ์  

I หรือ In แทนเอกลกัษณ์เมทริกซ์อนัดบั n เช่น 

I3 =      หรือ I4 =  

1     0     0 

0     1     0 

0     0     1 

1     0     0     0 

0     1     0     0 

0     0     1     0 

0     0     0     1 



Ex. 
A =  

3     2     0     1 

7     1     6     4 

เป็นเมทริกซ์ขนาด     _________ แถว       

               _________ หลกั 

 

เขยีนด้วยสัญลกัษณ์   _____________ 



Ex.  จงบอกประเภทและอนัดบัของเมทริกซ์ลกัษณะ 

พเิศษต่อไปนี ้

1.    O =  
0     0     0 

0     0     0  

2.    A =  
1 

8 



2. พชีคณติของเมทริกซ์  

2.1 การเท่ากนัของเมทริกซ์ (Equal Matrix) 

ถ้า                             และ 

จะได้   A = B    กต่็อเม่ือ   m = p   และ    n = q 

และ  aij = bij     ทุกค่าของ    i  และ   j 

ij m n
A a

×
 =   ij p q

B b
×

 =  



2.2 การบวกลบเมทริกซ์ (Matrix Addition or Subtraction) 

    ให้                          และ 

              แล้ว   A + B   =   C 

              โดยที ่

 

ij m n
A a

×
 =   ij p q

B b
×

 =  

ij ij ijm n m n
C c a b

× ×
  = = ±   



2.3  การคณูเมทริกซ์ 

       การคณูเมทริกซ์ด้วยสเกล่าร์ (Scalar Multiplication) 

 ให้                           และ k  เป็นสเกลาร์  ดงัน้ัน 

 

น่ันคือ  เป็นการนํา k คูณกบัสมาชิกทุกตวัในเมตริกซ์ 

เช่น a     b 

c     d 

ka kb 

kc       kd 
k   =  

ij m n
A a

×
 =  

ij m n
kA ka

×
 =  



Ex. A =  
1  -5        3 

4   1        0 

จงคาํนวณหา    4A   , -3A 

วธีิทาํ 






 −
=

)0(4)1(4)4(4
)3(4)5(4)1(4

4A 
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 −
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0416
12204









−−−
−−−−

=−
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Ex.  จงหาผลคูณของเมตริกซ์  AB  เม่ือ 

วธีิทาํ 
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3. ชนิดของเมทริกซ์ 

3.1  เมทริกซ์สลับเปลี่ยน (Transposed Matrix) 

 ถ้า                         แล้ว เมทริกซ์สลบัเปลีย่นของ A  

      คือ                          และใช้สัญลกัษณ์  AT  หรือ  A'  

      แทนเมทริกซ์สลบัเปลีย่นของ  A 

ij m n
A a

×
 =  

ij n m
A a

×
 =  



A =  
เช่น  a11     a12     a13 

a21     a22     a23 

a31     a32     a33 

a41     a42     a43 4x3 

A T   =  

a11     a12     a13      a14 

a21     a22     a23      a24 

a31     a32     a33      a34 3x4 



Ex.  จงหาเมทริกซ์สลบัเปลีย่นของเมทริกซ์ต่อไปนี ้

A =  

B =  

C =  

 4      4      -1 

 2      3      -4 

-7      2       3 

 1     2 

 3     0 

-4     7 

2 

8 

2 

AT =  
1 3 4
2 0 7

− 
 
 

BT =  
4 2 7
4 3 2
1 4 3

− 
 
 
− −  

CT =  [ ]2 8 2



3.4  เมทริกซ์สามเหลี่ยม (Triangular Matrix) 

เมทริกซ์สามเหลีย่มบน (Lower Triangular Matrix) คือ  

เมทริกซ์จัตุรัสใดๆ ทีม่สีมาชิกทุกตวัทีอ่ยู่เหนือเส้นทแยงมุมหลกั 

เป็นศูนย์หมด  
 

เมทริกซ์สามเหลีย่มล่าง (Upper Triangular Matrix) คือ  

เมทริกซ์จัตุรัสใดๆ ทีม่สีมาชิกทุกตวัทีอ่ยู่ใต้เส้นทแยงมุมหลกั 

เป็นศูนย์หมด  



ดีเทอร์มิแนนตข์องเมทริกซ์ 

ดีเทอร์มิแนนตข์องเมทริกซ์ det(A) หรือ       มีความสาํคญัในการ 

คาํนวณทางคณิตศาสตร์ วิธีคาํนวณหาดีเทอร์มิแนนตมี์หลายวิธีดงัน้ี 

1. การหาโดยตรง (ในกรณีของเมทริกซ์ขนาดเลก็) เช่น 
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เมทริกซ์ขนาด 2x2  (หาดีเทอร์มิแนนตไ์ดใ้นกรณีของเมทริกซ์จตุรัสเท่านั้น) 



เมทริกซ์ขนาด 3x3  
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เมทริกซ์ท่ีมีขนาดมากกวา่น้ีจะทาํแบบน้ีไม่ได ้ตอ้งใชว้ิธีกระจาย cofactor เท่านั้น 



การหา Determinant โดยใช้วิธีการกระจาย Cofactor 

Cofactor (Cij ) หาได้จาก Matrix A ถกูตดัแถวท่ี i และ หลกั ท่ี j  

ออกไปแล้วหาดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซ์ท่ีเหลือ (จะมีขนาดเลก็ลง 

เสมอ) แล้วนํา cofactor มาหาคา่ดีเทอร์มิแนนท์ 

ตัวอย่างที ่1. จงหาค่าของ C12 และ  C23  

2 1 0
9 4 6
5 3 8

A
 
 =  
  



หาค่า C12 ตอ้งตดัแถวท่ี 1 และ Column ท่ี 2 ออก จะได ้ 

2 1 0
9 4 6
5 3 8

 
 
 
  

9 6
5 8

คูณขา้งหนา้ดว้ย (-1)(1+2) จะได ้ 

( )(1 2)
12

9 6
1 42

5 8
A += − = −



ตัวอย่างที ่1. (ต่อ) 

หาค่า C23 ตอ้งตดัแถวท่ี 2 และ หลกั ท่ี 3 ออก จะได ้ 

2 1 0
9 4 6
5 3 8

 
 
 
  

2 1
5 3

คูณขา้งหนา้ดว้ย (-1)(2+3) จะได ้ 

( )(2 3)
23

2 1
1 1

5 3
A += − = −

การกระจาย Cofactor เราสามารถเลือกวา่จะใชแ้ถวหรือ หลกั ใดกไ็ด ้ 

แต่การคาํนวณจะง่ายข้ึนถา้เราเลือกแถวหรือ หลกั ท่ีมีสมาชิกเป็น 0 อยู่

มาก 

 



การหาคาํตอบของระบบสมการเชิงเส้นดว้ยเมทริกซ์  

วิธีการหาคาํตอบของระบบสมการเชิงเสน้มี 3 วิธีคือ 

 1 ใช ้Inverse matrix เหมาะกบัระบบท่ีมีสมการจาํนวนไม่มาก (2-3 สมการ) 

 2 ใช ้Cramer’s rule เหมาะกบัระบบท่ีมีสมการจาํนวนไม่มาก 

 3 ใชว้ิธีการของ Gauss-Elimination ซ่ึงเหมาะกบัระบบท่ีมีสมการจาํนวนมาก 

ตัวอย่างที ่ 5. จงหาคาํตอบของระบบสมการโดยใช ้Cramer’s rule  

3 0
4 0

5

x y z
y z
x y z

+ − =
− =
− − =



วิธีทาํ 1. เขียนโจทยใ์หอ้ยูใ่นรูป Matrix 

1 1 3 0
0 1 4 0
1 1 1 5

x
y
z

−     
     − =     
     − −     

เมทริกซ์ของ

สมัประสิทธ์ิ 

เวค็เตอร์ทราบ

ค่า 

เวค็เตอร์ไม่

ทราบค่า 



2. หา Determinant ของ A 

1 1 3
det( ) 0 1 4 6

1 1 1
A

−
= − = −

− −

3. หาค่า x โดย 

0 1 3
0 1 4
5 1 1 5

det( ) 6
x

A

−
−

− −
= =

เวค็เตอร์ทราบค่า

แทน สปส ของ x 



4. หาค่า y โดย เวค็เตอร์ทราบค่า

แทน สปส ของ y 
1 0 3
0 0 4
1 5 1 10

det( ) 3
y

A

−
−
−

= = −

5. หาค่า z โดย 
เวค็เตอร์ทราบค่า

แทน สปส ของ z 1 1 0
0 1 0
1 1 5 5

det( ) 6
z

A
−

= = −

จะเห็นวิธีของ Crammer rule ตอ้งหาดีเทอร์มิแนนทห์ลายคร้ัง จึงไม่เหมาะกบั 

ระบบสมการเชิงเสน้ท่ีมีหลายตวัแปร (มากกวา่ 3) 
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